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EDUCAR EN COMPETENCIAS

En MEC (2005) se hace un estudio del rendimiento escolar en matematicas que
alcanzaron los alumnos espafioles en las pruebas del proyecto PISA 2003 y en esta
publicacion, entre otras cosas, PISA trata de medir los logros educativos en matematicas
mediante la evaluacién de competencias, una, generaly, otras, especificas:

Competencia general (alfabetizacién matematica): capacidades de los estudiantes para
analizar, razonar y comunicar eficazmente cuando enuncian, formulan y resuelven
problemas matematicos mediante calculos sencillos en una variedad de dominios y
situaciones.

Competencias especificas: capacidades de los alumnos que les permiten aplicar sus
conocimientos destrezas y habilidades en la ejecucién de procedimientos matematicos.

El proyecto PISA distingue las siguientes competencias especificas y cada una de ellas
incluye las capacidades que se relacionan a continuacion:

1. Pensar y razonar: Plantear cuestiones propias de las matematicas (;Qué...?
;,Coémo...? ¢Cuantos...? ;Cudl...? Valorar el tipo de respuestas matematicas.
Distinguir entre los diferentes tipos de enunciados (definiciones, ejemplos, calculos,
demostraciones)

2. Argumentar: Seguir cadenas de razonamientos. Distinguir entre razonamientos
universales y particulares. Valorar la heuristica (busqueda de solucion por métodos
no rigurosos) y la funcién explicativa de la argumentacion.

3. Comunicar: Entender y saber expresar temas de contenido matematico de forma
verbal (oral y escrita) simbdlica graficay numérica.

4. Modelizar: Expresar matematicamente situaciones problemas de contextos reales,
tratamiento matematico del problema e interpretar la solucién matematica en
términos contextuales.
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5. Plantear y resolver problemas: Plantear y formular problemas matematicos de
diferentes tipos (te6ricos, numéricos, graficos, algebraicos, de respuesta abierta o
cerrada) Resolverlos mediante diferentes procedimientos.

6. Representar: Utilizar los sistemas de representacién apropiados al contexto y hacer
las traducciones oportunas entre ellos.

7. Utilizar el lenguaje matematico: Manipular los simbolos numéricos y algebraicos
propios de cada nivel educativo observando las reglas sintacticas del lenguaje
matematico, pasando dellenguaje natural al formal.

Paravalorar estas competencias se consideran tres niveles de complejidad.
» Reproducciones: Usode procedimientos rutinarios.
» Conexiones: Resolucionde problemas estandar en contextos cercanos.
> Reflexiones: Razonamiento, argumentacién, generalizaciéon o justificacion de
....................... resultados al tratar con problemas originales.

También en Calleja, Ortega, Calleja, Arias y Crespo (2007) se pone de manifiesto que
nuestros alumnos no reciben una educacion matematica en competencias y, por tanto, el
puesto 26 que ocupa Espafia en la lista de los 40 paises de la OCDE, que participaron en la
evaluacion curricular del proyecto PISA 2003, no refleja los rendimientos de nuestros
alumnos en Matematicas.

TRATAMIENTO LEGAL

El curriculo de Educacion Secundaria Obligvatoria, influenciado por PISA 2003, esta
redactado en términos de competencias y, por tanto, es natural que la instruccion educativa
se oriente en ese sentido y que se propongan en el aula tareas que faciliten la alfabetizacion
matematica y la puesta en practica de las competencias especificas enunciadas en Pisa
2003.

El curriculo oficial espanol en numerosas ocasiones hace referencia a la educacion
en la diversidad y a educar en competencias, como formas de organizar la educacién de los
alumnos de Educaciéon Secundaria obligatoria. Sirvan estas dos citas como ejemplo:

La Educacién secundaria obligatoria se organiza de acuerdo con los principios de
educacion comun y de atencion a la diversidad del alumnado (Punto 3 del
Preambulo).

Las medidas de atencién a la diversidad en esta etapa estaran orientadas a responder
a las necesidades educativas concretas del alumnado y a la consecucion de las
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competencias basicas y los objetivos de la Educacién Secundaria Obligatoria (4
cursos, 12-16 afios) y no podran, en ningun caso, suponer una discriminacion que les
impida alcanzar dichos objetivos y la titulacion correspondiente (Articulo 12, punto 1).

Esta declaracion de intenciones no interpreta la realidad y no indica como llevarlaa la
practica, no expresa como hay que desarrollar la docencia, no dice qué hay que haceren las
aulas.

LA REALIDAD DE LAS AULAS

Entendiendo que inteligencia es la habilidad para solucionar problemas cotidianos,
generar nuevos problemas, y disefiar productos y servicios de relevancia en un escenario
cultural particular. H. Gadner (1989) afirma que no sélo existe un tnico y monolitico tipo de
inteligencia que resulte esencial para el éxito, sino que hay no menos de siete variedades
distintas de inteligencia (lingtistica, légico-matematica, artistica, musical, kinestésica,
interpersonal, intrapersonal). Goleman (1999) se refiere a la inteligencia emocional como
conjunto de capacidades relacionadas con las emociones, que permiten resolver problemas
y que, de alguna forma, ejerce un control sobre las anteriores. La teoria de las inteligencias
multiples nos propone comenzar a ver al alumno desde siete perépectivas y no sélo valorar
las habilidades I6gica y matematica que tiene el alumnado. |
Es un hecho contrastado que los nifios, conforme avanzan en edad, difieren mas unos de
otros, tanto en conocimientos como en capacidades y actitudes, y que, en mudltiples
ocasiones, esas diferencias en conocimientos vienen motivadas porque las actitudes de los
alumnos hacia el aprendizaje de las matematicas son muy diferentes.

Howson (1990) ya estudi6
este fenémeno en Inglaterra y vio
que en el aula coexisten alumnos con
niveles tan dispares hace dificil la
ensefianza. La figura 1 muestra la
evoluciobn media y los niveles
presentes en el aula, segun la edad, ]
en el 80% de los alumnos que |
muestran menores divergencias. 5 5 6 7 tla 9 10 11 12 13 14 15 16 EDAD
Cada nifio tiene una velocidad de ' 2 3 4 ETAPA
aprendizaje y Garcia Hoz (1988), " Figlra 1. Niveles en el aula dé Howson ™
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indica que /os alumnos difieren unos de otros, principalmente, por la capacidad que tienen
para aprovechar las posibilidades de aprender, diferencias que van aumentando con la
edad, estimandose que en educacién intermedia, /a variabilidad en el rendimiento escolar es
aproximadamente dos tercios de la edad media cronoldgica. Asi, en un aula de 3° de
Educacién Secundaria (15 anos) puede haber alumnos con rendimientos equiparables a

nifios de 10 afos y otros a nifios de 20 anos.

EDUCACION EN LA ATENCION A LA DIVERSIDAD

En Garcia (2007) se presenta una metodologia experimentada que resulta ser
enormemente efectiva cuando la clase es muy heterogénea y el nimero de alumnos es
demasiado elevado. El objetivo fundamental de esta metodologia es mantener trabajando
en el aula a todos los alumnos la totalidad del periodo lectivo y para ello, todos los alumnos,
en todo momento, deben tener propuestas de trabajo que sean adecuadas a sus
necesidades educativas especificas.

Se observaran las cuatro fases educativas propuestas por Baddeley (2003)
(Presentacion, Practica, Relacion y Consolidacién) y en esta metodologia es crucial
organizar el trabajo en grupos colaborativos, respetar el ritmo de aprendizaje de los alumnos
e introducir elementos de autocontrol del tfabajo (valorade 1a5 lo que has hecho sin ayuda)
y, ademas, debe observar las siguientes pautas en relacién con las actividades de los grupos
de trabajo (coordinacién y control mutuo del trabajo):

> Tiene que haber actividades adecuadas a las caracteristicas de todos los grupos.
> Lastareas tienen que aparecer en orden creciente de dificultad.
> Cuando una pareja de alumnos haya terminado una actividad, ellos mismos tienen

que ponerse a trabajar en la siguiente. _
> No todos los alumnos tienen que trabajar a la vez en las mismas actividades ni tienen

que hacer las mismas.

Los alumnos menos aventajados comenzaran en las primeras y no sera necesario
que lleguen a las tltimas (las mas dificiles), sino estanasualcance.

No sera necesario que los alumnos mas brillantes hagan las primeras (las mas

sencillas), sicon ellas no aprenden nada.

Y

\4

CONSTRUCCION DE UNA MAQUETA

Presentacién: Muy breve y versara sobre: perimetros, areas, semejanza y razones

trigonométricas, esferas y cono.
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Practica: Actividades teéricas y aplicadas de los alumnos.

Relacién: Plantear y resolver ciertas cuestiones que relacionen los conceptos nuevos con
otros ya aprendidos (Por ejemplo, teorema del angulo inscrito).

Consolidacion: Pasado un tiempo volver a trabajar con estos conceptos.

Construccion de las conicas

Aunque en muchas ocasiones se hace referencia a que todas las conicas proceden
de secciones planas de un cono de revolucion, sin embargo, en general no se establece
ninguna relacién entre el cono y los parametros que definen las conicas. Aqui se va a
construir una maqueta para evidenciar '
estas relaciones en la elipse.

La maqueta consta de un cono
de revolucion, dos esferas inscritas en
el cono y tres planos: uno es oblicuo al
eje, que es el que determina la conicay
dos son perpendiculares al eje, que
contienen las sendas circunferencias
de tangencia del cono con las esferas.

Para su construccién se !
necesitan los siguientes materiales:
transparencia para construir el cono, 2
cartulinas para los planos, 2 esferas.de
radios apropiados, regla y compas,

S L o o TP

tijeras y cello. : FigUra 0. Nuestro propos:to :

Pensar y representar, modelizar (Conexionar): Para fijar ideas, se considera que las
generatrices forman un angulo o con el eje del cono, que el plano oblicuo, T, forma con el
eje un angulo B mayor que o, Yy que los planos perpendiculares al eje que contienen
alos circulos de tangencia de las esferas conelconoson ¢ y §,

Argumentar, modelizar (Conexionar): Lo primero que hay que fijar es el angulo o para
que las esferas inscritas en el cono estén suficientemente separadas, para ello hay que
construir las tangentes exteriores a dos circulos maximos que sean sus proyecciones.

Representar, argumentar, Ulilizar el lenguaje matematico, pensar y razonar
(Reflexiones). Explica razonadamente cémo se trazan las tangentes exteriores a las
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circunferencias de centros 01 y 02 . Hacedlo con un programa graficoy exponed|o.

Pensar y razonar, comunicar: Los diametros de las esferas miden 3,8 y 6 cm,,
respectivamente, pero quizas no sea tan facil hacer estas mediciones, j,cémo se harian?

Modelizacién: A continuacién hay que construir el sector circular que corresponde al
desarrollo del cono, pero antes conviene hacer unos calculos para que sea viable la
construccion de la maqueta, teniendo en cuenta las dimensiones de las esferas (de qué
tamarios se pueden adquirir) y de las transparencias sobre las que hay que dibujar el sector
circular. Conviene aprovechar al maximo esta dimension y separar las esferas
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Figura 1. Seccién que contiene al eje del cono.
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convenientemente para que el plano secante al cono tangente a las esferas tenga una
inclinacion apropiada. Para ello hay que resolver muchas de las siguientes actividades, no
todas, que estan inspiradas en el modelo de educacién en a atencién a la diversidad y sobre
las que se marcan las competencias asociadas.

A continuacion se relacionan una serie de tareas orientadas a la construccion de la maqueta
teniendo en cuenta la Metodologia de Educacion en la Atenciéon a la Diversidad. A cada una
de ellas le precede la relacién de competencias asociadas y el nivel de las mismas. Se
integra el uso de un programa gréafico.
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TAREAS PARA EDUCAR EN COMPETENCIAS ATENDIENDO A LA DIVERSIDAD

i

Basica, pensar y calcular (Reproducciones): Calcular el volumen y el area de las
esferas. |

Pensary calcular, comunicar (Reproducciones): Calcular la amplitud del &ngulo que
formael eje VBy lageneratriz VAy expresar el resultado en forma decimal y compleja.

. Las dos tareas siguientes estan relacionadas y tienen que ver con la construccion del

desarrollodelconoenunA4.

Pensar y calcular, comunica (Conexiones): Redactar un problema para calcular la
distancia entre los centros de las circunferencias, explicando razonadamente los pasos
resolutores.

Pensar y calcular, argumentar (Reproducciones y Conexiones): Calcula la longitud
delageneratriz AV, y ladel eje del cono VB. |

Basica, plantear problemas, comunicar (Reproducciones): Redactar alguna tarea
para calcular perimetros y areas sencillas: triangulo, rectangulo, trapecio.

Plantear y resolver problemas, comunicar (Reproducciones): Redactar algunas
otras buscando relaciones angulares y hacer de forma explicativa los calculos
necesarios. '

Pensar y calcular (Reproducciones): Si calculas el radio de la base del cono podras
hallar el area de dicha base. s Puedes completar el area del cono? Haz lo que puedas.
Plantear y resolver problemas (Conexiones): Plantea un problema para calcular la
amplitud del angulo del sector circular (desarrollo del cono) y calcula el area del cono.
Utilizar el lenguaje matematico, modelizar (Conexiones): Dibujar con CABRI el
sector circular para construir la maqueta (el dibujo es demasiado grande para el cuadro
de impresién y se tiene que pasar a Word utilizando una escala apropiada. También es

interesante dibujar el desarrollo de las circunferencias que son las tangencias de las
esferas).

10. Planteary resolver problemas, representar argumentar, comunicar (Conexiones):

11.

Redactar actividades en las que se tengan que calcular la altura del cono, su area, el
volumen, y areas y volimenes de troncos rectos de cono.

Plantear y resolver problemas, representar, argumentar, comunicar (Reflexiones):
Bastante més dificil puede ser una actividad en la que se tenga que calcular el area conica
de la regibn comprendida entre el cono y una de las esferas. Por ejemplo, la region

contigua al vértice delimitada por la esfera de radio r con la base el casquete. Plantea el
problema, resuélvelo, y explicay justificalos pasos.
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12 Planteary resolver problemas, representar, argumentar, comunicar (Reflexiones):
idem paralaregion delimitada por el cono y ambas esferas.

13. Pensar y representar, modelizar (Conexiones), comunicar, utilizar el lenguaje
matematico: Dibuja la seccion plana del cono y de las esferas determinada por el
plano que contiene al eje y al diametro mayor de la elipse. Sefiala los puntos de tangencia
de las esferas y el plano, los planos § y ¢ qué contienen a las circunferencias de
tangencia, y, finalmente, las rectas interseccionde m con & y ¢ .Explica el proceso.

PRI, TS B S S S
et e g e e,

- 12,50 cm P
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Figura 2. Seccién que contiene al eje del cono y al eje mayor de la elipse

C— e * S— " e

Solucion esquematica: En la figura 2 se representa el diametro mayor de la elipse por el
segmentoAB, que esta situado sobre el plano oblicuo, . F1y F2 son los puntos de tangencia
de las esferas de centros O1 y O2 con el plano 7. Las rectas denotadas por & Y
¢ representan los planos determinados por las circunferencias de tangencia del cono y las
esferas, y son perpendiculares al eje del cono. En la misma figura, los puntos denotados por
D1y D2 representan alas rectas (de punta) que son las intersecciones del plano © conlos

planos § y ¢.
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Pensar y calcular, plantear y resolver problemas, representar, argumentar,
comunicar, modelizar, ultilizar el lenguaje mateméatico (Reflexiones): Construir la
maqueta para establecer las relaciones de la elipse con las siguientes definiciones:

I. Es una curvacerraday plana, tal que la suma de las distancias de uno cualquierade sus

puntos a dos puntos fijos, llamados focos, es constante. Esta constante es el diametro
principal de la elipse.

ii. Es una curva cerrada y plana, tal que la razén de las distancias de uno cualquiera de
sus puntos a un punto fijo, llamado foco, y a una recta fija, llamada directriz, es una
constante menorque la unidad. Esta constante es la excentricidad.

Mas concretamente, se estableceran los teoremas de Dandelin:

lii. La elipse que determina la seccion de un cono por un plano oblicuo tangente a dos
esferas inscritas en el cono tiene sus focos en los puntos de tangencia de dicho plano
con las esferas, y la longitud del eje mayor de la elipse es la del segmento de cualquier

generatriz delimitado por las circunferencias que son las tangencias del cono con las
esferas.

iv. La elipse que determina la seccién de un cono por un plano oblicuo tangente a dos
esferas inscritas en el cono tiene sus focos en los puntos de tangencia de dicho plano
con las esferas, y sus directrices son las rectas interseccion de dicho plano con los
planos determinados por circunferencias que son las tangencias del cono con las
esferas. |

Para construir la maqueta se supone que se verifica el primer teorema, y se recorta la elipse
en la cartulina que representa al plano oblicuo. Una vez recortada, se encaja la elipse en el

conoy éste en el hueco de la cartulina dejado por la elipse, los planos secantes.... Paraello,
hay que resolver estas tareas parciales.

14. Pensar y calcular, comunicar y utilizar el lenguaje matematico (conexiones y
Reflexiones): Explica como se puede calcular la distancia entre las circunferencias de
tangencia T1T2y la distancia entre las esferas. Calcula ambas distancias.

15. Pensar y calcular, comunicar y utilizar el lenguaje matemético (conexiones y
Reflexiones): ldem para calcular el volumen del casquete esférico formado por la
esfera de centro O1y el plano §. Calctlalo. Ahora ya es facil determinar la region del
conode vértice V que tiene como base este cascuete.

16. Pensar y calcular, comunicar y utilizar el lenguaje matematico (conexiones y
Reflexiones): Explica por qué se puede considerar que O2 es el vértice de un cono,
cuyas generatrices se apoyan en la circunferencia de centro Q y radio QT2. el segmento
0272 esta en una generatriz de este cono. Halla su longitud.
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17. Pensar y calcular, comunicar y utilizar el lenguaje matemético (conexiones y
Reflexiones): Es evidente que los triangulos O1T1T'1 y O2T2T'2 son semejantes.
Explica el porqué y calcula su razon de semejanza. Explica también cudl es la razén de
sus areas y compruébalo.

18. Pensar y calcular, comunicar y utilizar el lenguaje matemético (conexiones y
Reflexiones): Explica por qué la distancia entre los centros y la longitud de los radios de

las esferas determina el angulo S, ¢Puede ser cierta la siguiente igualdad p=arcsenf3
=arcsen ((R+r) /0102)?

19. Comunicar, modelizar, utilizar el lenguaje matemético (Reflexiones): Explica qué
relacién hay entre AF1y BF2.

Las cinco tareas siguientes estan orientadas a dibujar la elipse en el plano del papel.

Para ello hay que calcular las longitudes de los didmetros principales de la elipse y
recortarla después.

20. Pensar y calcular, argumentar, comunicar y utilizar el lenguaje matematico
(Conexiones). Explica como se podria determinar la longitud del eje mayor, 2a, y
calculala. Hay que tratar de que los alumnos vean larelacion 2a=T1T2.

21. Pensary calcular (Conexiones): Calcular la distancia focal (2c=F1F2=0102cos (3)).

22. Pensar y calcular (Reproducciones): Determinar la longitud del semieje menor
(b*=a’-c’).

23. Representar, comunicar y utilizar el lenguaje matemético (Reproducciones).
Revisar la construccion de los ejes de la elipse, figura 3, considerando el eje mayory los

focosde lafigura. Explicalos pasos.
2
e fo F2 B ( 0/ ;z}
e . Ye / ‘
L _ ’,- _ ‘
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24.Representar, comunicar y utilizar el lenguaje matematico (Reproducciones):
- Dibujalaelipse enla cartulina, explica los pasos y recortarla.

Para analizar el segundo enunciado, ademas de las tareas anteriores hay que recortar las
circunferencias en las cartulinas que representan los planos determinados por ellas y

encajarlas en el cono.

25. Pensary calcular, Representar (Conexiones y eproducciones): Ya se han calculado
el radio de la circunferencia de tangencia de la esfera pequefia. ¢Se verifican también
que r1=VO171cos(a.)sen(o.) y que r2= Vo2dos(a)Sen( a)?. Calculareldelagrandey
dibujarlas circunferencias en las respectivas cartulinas y recortarlas.

26. Pensar y calcular, argumentar, comunicar y utilizar el lenguaje matematico
(conexiones y reflexiones): Obtener las longitudes de los segmentos AD1y BD2 para
engarzar el plano oblicuo en lamaqueta. ¢Qué relacién cumplen?

27. Pensar y calcular, argumentar,

. comunicar y utilizar el lenguaje

matematico (conexiones y

_ reflexiones) Obtener las longitudes

de los segmentos T1D1 y T'2D2

para engarzar los planos
horizontales en lamaqueta.

Finalmente, hay que armar la maqueta
y,‘ con ella, hacer los razonamientos
necesarios para deducir los teoremas
de Dandelin:

28.Modelizar y represetar
(Reproducciones): Montar la

maqueta como se muestra en la
figura4,

29.Modelizar, argumentar,
comunicar y utilizar el lenguaje
matematico (conexiones
reflexiones): Deducir el teoremai.

o i ey e il o Kt AT ot s T e RNl car #B K. e e o 3 2 PRSI T 0 1K,

R ——

Figura 4. Maqueta de las esferas y cono de Dandelin.
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30. Modelizar, argumentar, comunicar y utilizar el lenguaje matoemético (conexiones
y reflexiones). Deducir elteoremaii.

Quizas sea mas ventajoso construir la maqueta seccionando el cono y pegando los dos
troncos de cono resultantes sobre una cartulina que represente el plano oblicuo. Piénsese

encomo llevar a cabo esta accion y redactarla.

31. Pensar y calcular, argumentar, comunicar y utilizar el lenguaje matematico
(conexiones). Calcular el areade laelipse resultante.

32. Pensar y calcular, argumentar, comunicar y utilizar el lenguaje matematico
(conexiones y reflexiones): Calcular la longitud de la elipse resultante.

33. Pensar y calcular (conexiones). Calcular el volumen del tronco de cono resultante
de seccionarlo por el plano oblicuo 7.

34. Argumentar, comunicar, modelizar y utilizar el lenguaje matematico (conexiones
y reflexiones): Establecer que cualquier elipse se puede obtener como una seccién

conica.

35. Argumentar, comunicar, representar, utilizar el lenguaje matematico
(conexiones y reflexiones): Seguro que puedes situar al cono en un sistema
cartesiano apropiado y puedes determinar la ecuacién del eje y de las esferas. Inténtalo
y explica el proceso. Considerando el eje coincida con OZ, ;es mas ventajoso que la

base esté en el plano OXY que el vértice esté en (0,0,0)?

36. Argumentar, comunicar, representar, utilizar el lenguaje matematico
(conexiones y reflexiones): Utilizando el sistema cartesiano anterior y escribe la
ecuacion de la de la generatriz que esta en OYZ y la ecuacién de la generatriz que esta
situada en el plano bisectorde OXZy OYZ . Explica el proceso.

37 Argumentar, comunicar, representar, utilizar el lenguaje matematico
(conexiones y reflexiones): En la maqueta aparecen tres planos, cuyas ecuaciones
no sondificiles de obtener. Intenta escribirlas y explica el proceso.

Si se quiere construir la maqueta seccionando el cono por la elipse, conviene dibujar la
curva plana a la que da lugar la elipse cuando se desarrolla la superficie del cono, pero este
es un problema que requiere resolver varias tareas. Solo escribir@ dos

38. Argumentar, comunicar, representar, utiizar el lenguaje matematico

(conexiones y rofloxiones): Analizar la curva plana que se corresponde con la elipse
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en el desarrollo del tronco de cono seccionado por el plano del dibujo la curva
transformada de la elipse cuando se desarrolla el cono: Ecuaciones de las generatrices,
ecuacion del plano secante, intersecciones de ambos, distancias desde el vertice a estos
puntos de interseccion, llevar estas . ‘

distancias desde el vértice del sector B R —
circular sobre los radios
correspondientes a las generatrices.

39.Argumentar, comunicar,
representar, utilizar el lenguaje
mateméatico (conexiones y
reflexiones). Analizar la curva plana
que se corresponde con la elipse en -
el desarrollo del tronco de cono '
seccionado porelplano T. T T

40. Utilizar el lenguaje matematico, representar (conexiones y reflexiones): ;Existira
un cono, tal que al ser cortado por un plano oblicuo reproduzca unaelipse dada?
Se pueden redactar innumerables problemas méas de geometria métrica, de geometria
analitica y de geometria descriptiva (Ecuaciones de rectas, de planos, de las esferas, del
cono, intersecciones, tangencias...). El primero de ellos, sin duda, consiste en elegir un
sistema de coordenadas adecuado. Algunas podrian ser resueltas en 2° de bachillerato
(17-18 afios), pero otras serian mas apropiadas para alumnos de niveles universitarios.

Escribe 15 enunciados en orden creciente de dificultad para tu clase, de manera que haya

enunciados apropiados para los niveles de todos los alumnos. También puedes utilizar
alguno o todos que aqui se han presentado.
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