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Problema 1. ;Cuéntos nimeros de tres digitos cumplen que la suma de dos digitos es igual
a 7 veces el tercer digito?.

Problema 2. Un lago grande contiene 50 islas, numeradas del 2 al 51. Dos islas estan
conectadas por un puente si y solo si uno de sus nimeros divide al otro. ;Cuantas islas hay
con un solo puente?.

Problema 3. Sea ABC un tridngulo acutangulo y H el pie de la altura desde B. Si se
cumple que ZCAB =2/BCA, BH =4y AC = 11. Calcular el area del triangulo BHC'

Problema 4. Para cada entero positivo n, sea S(n) la suma de los digitos de n. Por ejemplo
S(23) =5y S(2003) = 5. Hallar todos los enteros positivos n que satisfacen la ecuacion

n = 235(n) + 2025.

Problema 5. Encontrar todas las tripletas de enteros (a, b, ¢) tales que se cumple la ecuacion

8a’c + b + 8¢ — a® — 8b%c = 2025.

Duracién: 4 horas y 30 minutos.
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Problema 1. Un lago grande contiene 50 islas, numeradas del 2 al 51. Dos islas estan
conectadas por un puente si y solo si uno de los ntimeros divide al otro. Para cada isla, el
distrito correspondiente comprende la isla misma y todas las islas a las que se puede llegar
desde ella a través de cualquier nimero de puentes. ;Cuantos distritos hay?.

Problema 2. Sea n un ntmero natural con 4 digitos diferentes y no nulos. Sea P(n) es
producto de sus digitos. Por ejemplo P(1234) =1-2-3-4 = 24. Encuentre el mayor valor
posible de n — P(n).

Problema 3. Determine todas las tripletas (x,y,p) de enteros positivos tal que p es un
nimero primo y satisfacen las ecuaciones

2?2 =16p + 1
y? =23p* +1

Problema 4. Sea ABCD un paralelogramo y M la interseccién de las diagonales. Fl
circuncirculo de AABM intersecta el segmento de linea AD en E # A y el circuncirculo de
AFEMD intersecta el segmento de linea BE en el punto F' # E. Demuestre que ZACB =
ZDCF.

Problema 5. Sea aq,as,as, - - - una sucesion de ntimeros reales tal que a; = 1, as = 2025 y
_ 2
Qpy2 = Q41 +n-a,

. . 2024
para cualquier entero positivo n. Encuentre el menor entero mayor que ——.

a2023

Duracién: 4 horas y 30 minutos.



